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Apresente as suas respostas de forma legivel e apresente o seu raciocinio de forma clara, indicando todos
os calculos que tiver de efetuar e todas as justificaces necessarias.
Quando para um resultado ndo é pedida a aproximac&o, apresente sempre o valor exato.

1. Na figura esta representada, num referencial 0.n. Oxy, a circunferéncia
trigonométrica. .
Sabe-se que: B
» 0s pontos A e B sd0 pontos da circunferéncia;
* 0 ponto A pertence ao eixo das abcissas;
« areta AC é tangente a circunferéncia no ponto A;

* 0 ponto O pertence a reta BC;

* o ¢ a amplitude, em radianos, do angulo AOB, com a € ]g, n[.

i . sina—tana
1.1. Mostre que a area do tridngulo [ABC] pode ser dada, em fungdo de a, por A(0)= ———

2
Resolugéo:
19 processo:
R X (1 + |xB|)
AA[ABC] = 2
|tanal x (1 + |xg|) —tana X (1 + |cosal) —tana X (1 — cosa)
2 tar‘;&<0 2 co;gKO 2
sina
—tana+tanaxcosa) —tana+@><cosa —tana+sina sina—tana
> = ) = > = > C.g.m

2° processo:
Seja D a projecéo ortogonal do ponto B sobre o eixo Ox.

OAxBD  0OAxAC
Ajasc) = Alaos) + Ajaoc) = s t—— =

1xXsena 1X(—tgua)
-+ =
2 2
senc—tga
2

1.2. Considere o valor de a para o qual se tem cos (—g +a) + 2sin(7r — a) = tan (%)

Para este valor de a, e sem recorrer a calculadora a ndo ser para efetuar eventuais calculos numéricos,

determine o valor exato da area do tridngulo [ABC].

Resolucéo



cos (—%+a)+251n(7n—a) = tan (%) S sina +2sin(m—a) =1 sina+ 2sina =1

. . 1
3sina =1 & sina =3
Como sina + cos?a = 1, vem que:

1 8 2v/2
(2)? + cos’a =1 cos’a=1—-—- & cos’a == cosa = ———
3 9 —_— 3

a€z2°Q
_sina 3 _ 1 _ 2
Como tana = cosa = o3 o "
3
1 443
Assim A __ sina—tana __ §+§ _ 12ﬁ _ 4432 _ 1 + V2
A[ABC] — 2 T2 T 2 T 24 T 6! 8

2. Sejafafuncdo de dominio [O, g] definida por f(x) = sen (2x)cosx
Do dominio indicado, determine, recorrendo as capacidades graficas da sua calculadora, um valor
aproximado as décimas, da area do triangulo [ABC], em que:
e A ¢ 0 ponto do gréfico da funcdo f cuja ordenada, € maxima;
¢ B e C s&o os pontos de intersecdo do grafico da fungdo f com a reta de equagdo y = 0,3.
Reproduza o gréafico ou graficos, visualizando(s) na calculadora, devidamente identificado(s), incluindo o
referencial. Desenhe o triangulo [ABC], assinalando os pontos que representam os seus vértices.

Nota: Nas coordenadas dos vértices em que é necessario fazer arredondamentos, utilize duas casas decimais.

Resolucéo ]

Comecgamos por representar na calculadora gréfica a funcéo f e areta de
equacao y=0,3, numa janela compativel com o dominio e obtemos o
gréafico seguinte.

(x,—xg) X (¥, —Yyg) 047
Ap[aBc] = ¢ 5 4 B~ > =~ 0,2




